
Model 7 test admitere AC

1. Valoarea parametrului m 2 R pentru care gra�cele funçtiilor f(x) = x2 +mx + 1
şi g(x) = x2 + x+m se intersecteaz¼a pe axa Ox este:
(a) 0; (b) 1; (c) �1; (d) �2.

Solu̧tie. Pentru ca gra�cele celor dou¼a funçtii s¼a se intersecteze în punctul A(xA; 0);
trebuie ca f(xA) = g(xA) = 0: Rezult¼a

(m� 1)(xA � 1) = 0:

Cum pentru m = 1; f(x) > 0 pentru orice x 2 R, rezult¼a xA = 1; de unde m = �2:
R¼aspuns corect: (d): �

2. Fie muļtimea M a acelor a 2 [1; 2) pentru care ecua̧tia

2x � ax =
p
(2a)x � a2x

admite doar solu̧tii numere naturale. Atunci M coņtine:
(a) un element; (b) dou¼a elemente; (c) o in�nitate de elemente; (d) niciun element.

Solu̧tie. Condi̧tie de existeņt¼a a radicalului: x � 0: Se împarte ecua̧tia la ax şi se face
substitu̧tia

�
2
a

�x
= y: Se ob̧tine ecua̧tia

y � 1 =
p
y � 1;

cu solu̧tiile 1 şi 2: Atunci x = 0 sau x =
1

1� log2 a
: Pentru a = 2

n�1
n cu n 2 N� se ob̧tine

x = n: R¼aspuns corect: (c).

3. Fie şirul (an) dat prin:

a1 = 1; an+1 =

(
an +

2

3
; dac¼a n este par,

q � an; dac¼a n este impar.

Atunci valoarea lui q 2 (0; 1) pentru care muļtimea termenilor şirului (an) coņtine un
num¼ar �nit de elemente este:
(a) nu exist¼a; (b)

1

2
; (c)

1

3
; (d)

2

3
.

Solu̧tie. Şirul an se poate scrie în forma general¼a

a1 = 1; an+1 =

�
an + r; dac¼a n este par,
q � an; dac¼a n este impar,
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unde q; r 2 R: Atunci rezult¼a inductiv

a2n�1 = q
n�1 + r

1� qn�1
1� q = qn�1

�
1� r

1� q

�
+

r

1� q

şi

a2n = a2n�1 + r = q
n�1

�
1� r

1� q

�
+

r

1� q + r:

Pentru ca muļtimea termenilor şirului (an) s¼a coņtin¼a un num¼ar �nit de elemente trebuie
ca

1� r

1� q = 0

sau, echivalent,
q = 1� r:

În cazul nostru, rezult¼a q =
1

3
:

R¼aspuns corect: (c): �

4. Solu̧tia ecua̧tiei
loga x

logb x � logc x
=

loga b

1� logc a+ logc b
;

unde a; b; c > 1; a 6= bc; este:
(a) nu exist¼a; (b) 1; (c)

a

bc
; (d)

bc

a
.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a trebuie s¼a impunem x > 0; x 6= 1:
Avem atunci

loga x

logb x
=

lnx
ln a
lnx
ln b

=
ln b

ln a
= loga b:

Cum b > 1; avem c¼a loga b > 0; deci putem împ¼aŗti ecua̧tia ini̧tial¼a prin loga b şi ob̧tinem

logc x = 1� logc a+ logc b;

logc x = logc
bc

a
:

R¼aspuns corect: (d): �

5. Consider¼am inecua̧tia:
3x + ax � 2x + 6x:
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Atunci inecua̧tia este satisf¼acut¼a pentru orice x 2 R dac¼a şi numai dac¼a valoarea para-
metrului a > 0 este:
(a) 3; (b) nu exist¼a; (c) 6; (d) 4.

Solu̧tie. S¼a observ¼am c¼a, pentru a = 4; avem c¼a

3x + 4x � 2x + 6x

este echivalent cu
(3x � 2x) � (2x � 1) � 0;

ceea ce este evident adev¼arat pentru orice x 2 R.
Invers, pentru ca inecua̧tia s¼a �e adev¼arat¼a pentru orice x 2 R, trebuie ca funçtia

f(x) = 2x + 6x � 3x � ax

s¼a aib¼a valori pozitive pentru orice x real. Cum f(0) = 0; rezult¼a c¼a 0 este minim global
pentru f pe R. Rezult¼a din Teorema lui Fermat c¼a

f 0(0) = 0;

de unde

ln 2 + ln 6� ln a� ln 3 = 0;

ln
4

a
= 0;

a = 4:

R¼aspuns corect: (d): �

6. Maximul valorilor lui x pentru care termenul din mijloc al dezvolt¼arii�
x+ xlog6 x

�4
este 613 este:
(a) 6�3; (b) 36; (c) 63; (d) 1.

Solu̧tie. Observ¼am c¼a termenul din mijloc al dezvolt¼arii este

T2 = C
2
4 � x2 � x2 log6 x:

Rezult¼a

6 � x2(1+log6 x) = 613;
2 log6 x (1 + log6 x) = 12:
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Impunem x > 0 şi not¼am log6 x = y: Rezult¼a y1 = 2; y2 = �3; de unde x1 = 36; x2 =
1

216
:

R¼aspuns corect: (b): �

7. Consider¼am funçtia f : R ! R, f(x) = 2mx3 � 9x2 + 12x + 3: Muļtimea valorilor
lui m pentru care funçtia este bijectiv¼a este:

(a)
�
9

8
;1
�
; (b) R; (c)

�
�1; 9

8

�
; (d)

�
9

8
;1
�
.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a funçtia este surjectiv¼a pentru orice m 6= 0:
Expresia derivatei este

f 0(x) = 6mx2 � 18x+ 12 = 6(mx2 � 3x+ 2):

Pentru ca funçtia s¼a �e injectiv¼a, ar trebui ca derivata s¼a p¼astreze semn constant pentru
orice m 2 R, adic¼a

�m = 9� 8m � 0;

sau m � 9

8
:

R¼aspuns corect: (a): �

8. Num¼arul de elemente ale muļtimii

A =
n
z 2 Cj 9n 2N : z = ( 4

p
3 + i

4
p
2)(

4
p
3 + i2

4
p
2) � ::: � ( 4

p
3 + i4n

4
p
2)
o

este:
(a) in�nit; (b) 1; (c) 3; (d) 2.

Solu̧tie. S¼a observ¼am c¼a

(
4
p
3 + i4n

4
p
2)(

4
p
3 + i4n�1

4
p
2)(

4
p
3 + i4n�2

4
p
2)(

4
p
3 + i4n�3

4
p
2)

= (
4
p
3 +

4
p
2)(

4
p
3� i 4

p
2)(

4
p
3� 4

p
2)(

4
p
3 + i

4
p
2)

= (
p
3 +

p
2)(
p
3�

p
2) = 1:

R¼aspuns corect: (b): �

9. Muļtimea tuturor valorilor parametrului a 2 R pentru care polinomul X3� 3X + a
are num¼ar maxim de r¼ad¼acini întregi este:
(a) R; (b) f�2g; (c) f2g; (d) f�2g.

Solu̧tie. Din rela̧tiile lui Viete, rezult¼a8<:
x1 + x2 + x3 = 0
x1x2 + x1x3 + x2x3 = �3
x1x2x3 = �a:
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De aici, deducem c¼a x21 + x
2
2 + x

2
3 = 6: Polinomul poate avea maxim 3 r¼ad¼acini întregi,

iar asta se întâmpl¼a atunci când p¼atratele a dou¼a dintre ele sunt 1; iar p¼atratul celei de a
treia e 4: Folosind şi x1 + x2 + x3 = 0; rezult¼a ca posibile triplete de r¼ad¼acini (�1;�1; 2)
şi (1; 1;�2): Din ultima rela̧tie a lui Viete, avem a = �2:
R¼aspuns corect: (b): �

10. Fie matriceaA(x) =

0@ 1 2x 0
0 4x+ 1 0
0 3x 1

1A ; unde x este un parametru real. Muļtimea
valorilor lui x pentru care A(x) este egal¼a cu inversa sa este:

(a) nu exist¼a; (b)
�
0;�1

2

�
; (c) f0g; (d)

�
0;�1

2

�
.

Solu̧tie. Impunem
A(x) � A(x) = I3;

de unde
A(4x2 + 2x) = I3:

Rezult¼a 4x2 + 2x = 0; de unde x 2
�
0;�1

2

�
:

R¼aspuns corect: (b): �

11. Fie matricea A =

0@ 1 1 1
1 0 �1
1 �1 1

1A : Media geometric¼a a r¼ad¼acinilor ecua̧tiei:
det

�
A3 � xI3

�
= 0

este:
(a) 0; (b) 1; (c) �4; (d) �2.

Solu̧tie. Observ¼am c¼a

A3 =

0@ 4 2 4
2 0 �2
4 �2 4

1A ;
de unde ecua̧tia det (A3 � xI3) = 0 are r¼ad¼acinile �2

p
2 şi 8: Rezult¼a c¼a media c¼autat¼a

are valoarea �4:
R¼aspuns corect: (c): �

12. Fie A o matrice de ordinul 3 cu elementele egale cu �1: Atunci valoarea maxim¼a
pentru detA este:
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(a) 2; (b) 4; (c) 6; (d) 8.
Solu̧tie. S¼a observ¼am c¼a������

a11 a12 a13
a21 a22 a23
a31 a32 a33

������ = a31 �
���� a12 a13
a22 a23

����� a32 � ���� a11 a13
a21 a23

����+ a33 � ���� a11 a12
a21 a22

���� :
Determinaņtii de ordinul 2 pot ��2; 0: Dac¼a doi dintre ei sunt 2; al treilea este 0: Rezult¼a
c¼a valoarea maxim¼a este 4: Se atinge, de exemplu, pentru matricea0@ 1 1 1

1 �1 1
1 1 �1

1A :
R¼aspuns corect: (b): �

13. Fie M = fxjx 2 R; x � 1g şi opera̧tia intern¼a

x � y = xy +
p
(x2 � 1)(y2 � 1); 8x; y 2M:

S¼a se precizeze care din urm¼atoarele a�rma̧tii este adev¼arat¼a:
(a) elementul neutru este 1; singurul element care are invers este 1;
(b) elementul neutru este 1; nici un element nu are invers;
(c) nu exist¼a element neutru;
(d) da, elementul neutru este 1; toate elementele sunt inversabile:

Solu̧tie. Determin¼am elementul neutru e :

x � e = x; 8x 2M
) xe+

p
(x2 � 1)(e2 � 1) = x; 8x 2M

) e = 1:

Se observ¼a c¼a 1 are invers: 1 � 1 = 1 (inversul lui 1 este 1).
Dac¼a x > 1) x � y = xy +

p
(x2 � 1)(y2 � 1) � xy � x > 1; 8y 2M:

Deci oricare element diferit de 1 nu are invers.
R¼aspuns corect (a). �

14. Muļtimea tuturor valorilor parametrului a 2 Z7 pentru care polinomul

f = X6 + aX + 5̂
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este reductibil este:
(a)

�
1̂; 2̂; 3̂

	
; (b) Z7n

�
0̂
	
; (c) ;; (d) Z7.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a polinomul
g = f + 1̂

are proprietatea c¼a
g(b) = b � a; 8b 2

�
1̂; :::; 6̂

	
:

Cum orice element din Z7n
�
0̂
	
este inversabil, rezult¼a c¼a pentru orice a 2 Z7n

�
0̂
	
; exist¼a

un b = a�1 2 Z7n
�
0̂
	
astfel încât g(b) = 1̂; adic¼a f(b) = 0̂; adic¼a f este reductibil.

Pentru a = 0̂;
f = X6 + 5̂

are proprietatea c¼a, deşi nu are r¼ad¼acini în Z7; este reductibil, deoarece se poate scrie ca�
X3 + 3̂

� �
X3 + 4̂

�
:

R¼aspuns corect: (d): �

15. Fie şirul (an)n2N; dat prin

an :=

Z �

0

sinn x dx; 8n 2 N.

Atunci limita
lim
n!1

n � a2n � a2n�1

are valoarea:
(a) 0; (b) 1; (c) 1; (d) �.

Solu̧tie. Se observ¼a imediat c¼a

a0 = � şi a1 = 2:

Pentru n � 2; avem

an =

Z �

0

sinn x dx = (� cosx) � sinn�1 x
�����
0

+ (n� 1)
Z �

0

cos2 x � sinn�2 x dx

= (n� 1)an � (n� 1)an�2:

Rezult¼a
an
an�2

=
n� 1
n

; 8n � 2:
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De aici, ob̧tinem

a2n
a2n�2

� a2n�2
a2n�4

� ::: � a2
a0
=
2n� 1
2n

� 2n� 2
2n� 2 � ::: �

1

2
;

de unde

a2n =
(2n� 1)!!
(2n)!!

� �;

şi
a2n�1
a2n�3

� a2n�3
a2n�5

� ::: � a3
a1
=
2n� 2
2n� 1 �

2n� 4
2n� 3 � ::: �

2

1
;

de unde

a2n�1 =
(2n� 2)!!
(2n� 1)!! � 2:

Rezult¼a c¼a limita c¼autat¼a are valoarea �:
R¼aspuns corect: (d): �

16. Fie şirul
an =

n�
2 +

p
3
�no

; n 2 N.

(Am notat cu fxg partea fraçtionar¼a a num¼arului real x:) Atunci lim
n!1

an are valoarea:

(a) 0; (b) 1; (c) 2�
p
3; (d)

1

2 +
p
3
.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a �
2 +

p
3
�n
+
�
2�

p
3
�n
2 Z:

Atunci n�
2 +

p
3
�no

+
�
2�

p
3
�n
2 Z

şi apaŗtine intervalului
h�
2�

p
3
�n
;
�
2�

p
3
�n
+ 1
�
� (0; 2): În concluzie, num¼arul este

egal cu 1 şi deci

an = 1�
�
2�

p
3
�n
;

de unde lim
n!1

an = 1: R¼aspuns corect (b):

17. Valoarea limitei
` = lim

n!1
e

1
n+1

+ 1
n+2

+:::+ 1
2n

este:
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(a) 0; (b) 1; (c) 1; (d) 2.
Solu̧tie. Vom folosi şirul

cn = 1 +
1

2
+ :::+

1

n
� lnn

despre care ştim c¼a este convergent la un num¼ar real c (constanta lui Euler).
Atunci

` = lim
n!1

ec2n�cn+ln 2 = eln 2 = 2:

R¼aspuns corect: (d): �

18. Valoarea limitei:

` = lim
x!1

x ln
�p
x2 + 2x+ 5� x

�
este:
(a) 0; (b) 1; (c) 2; (d) 1.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a limn!1
�p
x2 + 2x+ 5� x

�
= 1:

Atunci

` = lim
x!1

ln
�
1 +

p
x2 + 2x+ 5� (x+ 1)

�x
= lim

x!1

�p
x2 + 2x+ 5� (x+ 1)

�
� x

= lim
x!1

x2 + 2x+ 5� (x+ 1)2p
x2 + 2x+ 5 + (x+ 1)

� x

= lim
x!1

4xp
x2 + 2x+ 5 + (x+ 1)

= 2:

R¼aspuns corect: (c): �

19. Valoarea limitei

` = lim
t!0

1

t

Z 2t

t

ln(1 + 2x)

sin x
dx

este:
(a) 0; (b) 1; (c) 2; (d) 3.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a funçtia de sub integral¼a poate � prelungit¼a prin continuitate în
0 :

f(x) =

(
ln(1 + 2x)

sin x
; x 6= 0

2; x = 0:
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Deci, f admite primitive. Fie F o primitiv¼a a sa. Atunci

` = lim
t!0

F (2t)� F (t)
t

= lim
t!0

2
F (2t)� F (0)

2t
� F (t)� F (0)

t
= 2F 0(0)� F 0(0) = f(0) = 2:

R¼aspuns corect: (c): �

20. Num¼arul k al perechilor ordonate (m;n) 2 R2 astfel încât P (x) = x3 � 3mx + n

s¼a aib¼a o r¼ad¼acin¼a real¼a dubl¼a şi

2Z
0

P (x) dx = 2 este:

(a) k = 1; (b) k = 2; (c) k = 0; (d) k = 4.
Solu̧tie. Avem:

2Z
0

(x3 � 3mx+ n)dx = 2) 4� 6m+ 2n = 2) 3m� n = 1:

Din P 0(x) = 3x2 � 3m = 0 rezult¼a m � 0 şi x = �
p
m:

Pentru x =
p
m şi P (

p
m) = 0 ) n = 2m

p
m: Din cele dou¼a rela̧tii rezult¼a m = 1;

n = 2:
Pentru x = �

p
m şi P (�

p
m) = 0 ) n = �2m

p
m: Din cele dou¼a rela̧tii rezult¼a

m =
1

4
; n = �1

4

Se ob̧tine (m;n) = (1; 2) şi (m;n) =
�
1

4
;
�1
4

�
) k = 2:

R¼aspuns corect: (b) : �

21. Consider¼am, pentru parametrul m 2 Rn f1g ; familia de funçtii

fm(x) = (m� 1)x2 + 2mx+ (m+ 1):

Valoarea minim¼a a lungimii segmentului [OVm], unde prin Vm am notat vârful parabolei
asociate funçtiei fm; este:

(a) 0; (b)
1

2
; (c)

1p
2
; (d) 1.

Solu̧tie. Rezult¼a Vm

�
� m

m� 1 ;�
1

m� 1

�
: Atunci valoarea minim¼a a lungimii segmentu-

lui [OVm] se atinge când
m2 + 1

(m� 1)2 este minim¼a sau, echivalent, când
m

(m� 1)2 are valoarea
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minim¼a. Consider¼am funçtia g : Rn f1g ! R, g(m) =
m

(m� 1)2 : Tabelul de varia̧tie este:

m �1 �1 1 1
g0(m) ���� 0 + + ++ j � � ��
g(m) &&& �1

2
%%% j &&&

Cum limm!1 g(m) = 0; rezult¼a c¼a valoarea minim¼a a distaņtei c¼autate se atinge pentru

m = �1 şi are valoarea 1p
2
:

R¼aspuns corect: (c): �

22. Fie funçtia f : R! R dat¼a prin:

f(x) =

�
e�

1
x ; dac¼a x > 0

0; dac¼a x � 0:

Atunci f (2016)(0) este egal¼a cu:
(a) 1; (b) �1; (c) 0; (d) 2.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a f 0s(0) = 0 şi

f 0d(0) = lim
x!0+

e�
1
x

x
= 0;

de unde f este derivabil¼a în 0 şi f 0(0) = 0: Atunci

f 0(x) =

(
e�

1
x � 1
x2
; dac¼a x > 0

0; dac¼a x � 0:

Inductiv, presupunem c¼a f este derivabil¼a de n� 1 ori în 0: Atunci

f (n�1)(x) =

8<: e�
1
x � P

�
1

x

�
; dac¼a x > 0

0; dac¼a x � 0:

Rezult¼a f (n)s (0) = 0 şi

f
(n)
d (0) = lim

x!0+

e�
1
x � 1
x2
� P
�
1

x

�
+ e�

1
x � P 0

�
1

x

�
�
�
� 1
x2

�
x

= lim
y!1

e�y �Q(y) = 0:
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Rezult¼a c¼a f este derivabil¼a de ordinul n în 0 şi f (n)(0) = 0:
R¼aspuns corect: (c): �

23. Fie, pentru k 2 N,

Ik =

1Z
0

fnxgk dx:

Atunci lim
k!1

Ik este:

(a) 0; (b) 1; (c) 1; (d)
�

2
.

Solu̧tie. Avem

Ik =

1Z
0

fnxgk dx nx=y
=

1

n

nZ
0

fygk dy = 1

n

n�1X
i=0

i+1Z
i

(y � [y])k dy

=
1

n

n�1X
i=0

i+1Z
i

(y � i)k dy = 1

n

n�1X
i=0

(y � i)k+1

k + 1

����i+1
i

=
1

k + 1
:

R¼aspuns corect (a): �

24. Valoarea limitei:

` = lim
n!1

1

n2
[ln(n+ 1) + 2 ln (n+ 2) + :::+ n ln(2n)]� 1

2
lnn

este:
(a) 0; (b) 1; (c)

1

2
; (d)

1

4
.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a limita poate � scris¼a sub forma

` =
1

n2
[ln(n+ 1)� lnn+ 2 ln (n+ 2)� 2 lnn+ :::+ n ln(2n)� n lnn]

+

�
n(n+ 1)

2n2
� 1
2

�
lnn:

Ultimul termen al sumei este
lnn

2n
! 0;
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deci limita c¼autat¼a este

` = lim
n!1

nX
i=1

1

n
� i
n
� ln
�
1 +

i

n

�
=

Z 1

0

x ln (1 + x) dx =
x2

2
ln(1 + x)

����1
0

� 1
2

Z 1

0

x2

x+ 1
dx

=
ln 2

2
� 1
2

Z 1

0

x� 1 + 1

x+ 1
dx

=
ln 2

2
� 1
2

�
1

2
� 1 + ln 2

�
=
1

4
:

R¼aspuns corect: (d): �

25. Consider¼am punctele A(8; 0) şi B(0; 6): Coordonatele punctului C a�at în cadranul
I pe cercul de diametru AB pentru care aria triunghiului ABC este maxim¼a sunt:
(a) (�1; 1); (b) (7; 7); (c) (5; 6); (d) (4; 3).

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a, dac¼a punctul C are coordonatele (xC ; yC); acestea trebuie s¼a
satisfac¼a:

(xC � 4)2 + (yC � 3)2 = 25:
De asemenea, pentru ca aria triunghiului ABC s¼a �e maxim¼a, trebuie ca în¼aļtimea core-
spunz¼atoare ipotenuzei AB s¼a �e maxim¼a, ceea ce se întâmpl¼a atunci când triunghiul
ABC este isoscel. Rezult¼a C(7; 7):
R¼aspuns corect: (b): �

26. Not¼am cu S suma valorilor parametrului real m pentru care vârfurile parabolelor
y = x2� 2mx+1 se a�¼a pe una din elipsele cu centrul în origine şi având semiaxele egale
cu 1; respectiv

p
2: Atunci S este element al muļtimii:

(a) N; (b) Z n N; (c) Q n Z; (d) R nQ.
Solu̧tie. Vârfurile parabolelor au coordonatele (m; 1�m2) : Ele trebuie s¼a satisfac¼a una
din ecua̧tiile

2x2 + y2 = 2;

x2 + 2y2 = 2:

Ob̧tinem solu̧tiile m = �1; respectiv m 2
�
0;�

p
3
	
: Rezult¼a S = 0; deci r¼aspuns

corect (a):
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27. În planul xOy se consider¼a punctele A(8; 0); B(0; 6) şi M(x; y): Minimul sumei
MA2 +MB2 când M apaŗtine dreptei de ecua̧tie x = y este:
(a) 49; (b) 60; (c) 51; (d) 10:
Solu̧tie. Se observ¼a c¼a, dac¼a not¼am cu (a; a) coordonatele lui M; avem

MA2 +MB2 = (a� 8)2 + a2 + a2 + (a� 6)2 = 4a2 � 28a+ 100:

Valoarea minimului acestei funçtii este

�(�28)
2 � 4 � 4 � 100
4 � 4 = 51:

R¼aspuns corect: (c): �

28. Num¼arul valorilor ale lui m pentru care ecua̧tia

(sinx�m)2 +
�
sin x�m2 + 2m� 2

�2
= 0

are solu̧tii este:
(a) 2; (b) 1; (c) 0; (d) in�nit.
Solu̧tie. Se observ¼a c¼a expresia de mai sus e o sum¼a de p¼atrate, care poate � 0 doar dac¼a

sin x = m = m2 � 2m+ 2:

Din ultima rela̧tie ob̧tinem m 2 f1; 2g ; dintre care convine doar m = 1:
R¼aspuns corect: (b): �

29. Valoarea expresiei

E =

�
�1 + i
1 + i

p
3

�2016
este:
(a) 1 + i

p
3; (b) 2�1008; (c) 1; (d) 21008.

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a
1

2
+ i

p
3

2
= cos

�

3
+ i sin

�

3

şi

� 1p
2
+ i

1p
2
= cos

3�

4
+ i sin

3�

4
:
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Aplicând formula lui Moivre, rezult¼a

E = 2�1008 �

0BB@
�1 + ip

2

1 + i
p
3

2

1CCA
2016

= 2�1008 �
�
cos 3�2016�

4
+ i sin 3�2016�

4

��
cos 2016�

3
+ i sin 2016�

3

� = 2�1008:

R¼aspuns corect: (b): �

30. Se consider¼a unghiurile ascu̧tite �; �; 
 a c¼aror sum¼a este �=2: Ştiind c¼a numerele
ctg�; ctg �; ctg 
 sunt în progresie aritmetic¼a, s¼a se precizeze valoarea produsului ctg� �
ctg 
:
(a) sin � + cos �; (b) tg �; (c) ctg �; (d) 3:

Solu̧tie. Se observ¼a c¼a

ctg (�+ 
) =
ctg� � ctg 
 � 1
ctg�+ ctg 


:

Pe de alt¼a parte,
ctg (�+ 
) = ctg

��
2
� �

�
= tg �

şi
ctg�+ ctg 
 = 2 ctg �:

Rezult¼a

ctg � =
2 ctg �

ctg� � ctg 
 � 1 ;

de unde deducem c¼a ctg� � ctg 
 = 3:
R¼aspuns corect: (d): �
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